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MATRICES...

Cuando se lee tablas de posiciones de los equipos de futbol, los
horarios de los trenes, de colectivos en las estaciones o cuando se
trabaja con una planilla de calculo, se utiliza Matrices...

Las matrices se utilizan en la resolucion de sistemas de ecuaciones
aplicados a la geometria, estadistica, economia, informatica, fisica,
entre otras ciencias...
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MATRICES...

Se llama matriz a una disposicion rectangular de numeros reales,
a los cuales se les denomina elementos de |a matriz.

. T 23 columna
Cada elemento tiene dos subindices,

el primero indica la filay el segundo la
columna.

El orden es el numero de filas y
columnas que tiene la matriz, se .

representa por m x n.
Kaml am2 am3 ...... amn
Dimension
de la matriz
Dos matrices son iguales cuando tienen la misma dimensidn y los m X n

elementos que ocupan la misma posicion en ambas son iguales.
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MATRICES...

Ejemplo de matriz: Lucas, Dante y Elena han ido a una tienda y han
comprado lo siguiente: -

Lucas comprd dos bocadillos, tres refrescos y
Estos datos se

un pastel, Dante se llevd un bocadillo, un pueden agrupar en 1 1 1
refresco y un pastel; y Elena compré un una matriz 1 1 0
bocadillo y un refresco. \ j

En el ejemplo se puede observar una matriz cuya dimensién es 3 (filas) x 3
(columnas) y como el nimero de filas y columnas coincide, se dice que es una
matriz cuadrada y en este caso de orden 3.

a2 = 3 se lee «elemento de la fila 1 columna 2 es 3»
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ALGUNAS DEFINICIONES...

Matriz fila: es una matriz Matriz columna: es una
constituida por una sola fila; matriz constituida por una
sola columna;

A=(13579)
Matriz transpuesta: Dada una matriz A,
3 -1 0 (3 12 se llama matriz traspuesta de A a la
A= Lll 10 5] —_— A= -1 10 matriz que se obtiene cambiando
N Y ordenadamente las filas por las

columnas;

Matriz cuadrada: es una matriz que

tiene la misma cantidad de filas que (

de columnas. Los elementos que se A=| 2 6
encuentran en la misma filay 1

columna estan en la diagonal Diagonal Diagonal
principal; secundaria principal
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ALGUNAS DEFINICIONES...

Matriz nula: todos los
elementos que componen a

la matriz son nulos; Matriz triangular superior: es

una matriz donde todos los
elementos por debajo de |la
diagonal son ceros;

Matriz
diagonal: es
una matriz
cuadrada, en
la que todos
los elementos
no
pertenecientes Matriz triangular inferior: es
a la diagonal E ad: | ‘ una matriz donde todos los
principal son matriz escalar, cuya elementos por encima de la
nulos; diagonal principal es 1; diagonal son ceros;

Matriz escalar: es
una matriz

diagonal
donde todos los
elementos de ella
son iguales;
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ALGUNAS DEFINICIONES...

Matriz simétrica: es una Matriz anti-simétrica: es una matriz
matriz cuadrada que es igual cuadrada que es igual a la opuesta
a su traspuesta; de su traspuesta.
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OPERACIONES CON MATRICES.




SUMA DE MATRICES

Dos matrices A y B con las mismas dimensiones, es decir, con la misma
cantidad de filas y de columnas pueden sumarse como se ve a _
continuacion: ) S

ay; a1y a13 aig bj; bi> bi3 big i
A+ B=| 21 3 a3 a4 | 4| by by by3 baa | = M
as; asy as3z asg b3; b3 b33 bszg

4y ¥ byy @ * by, 33 *byz 4 *t by

a1 + byy @y + by; 83 + byy 33, + byy

a3; + b3y a3 + b3y; @33 + b3z A3y + by,

) 1 2 1 <% 2 1 Sin embargo, las siguientes 1 2 q
. + = . +
Ejemplo: [3 -1] |4 7 -1 matrices no se pueden sumar. {3 ~1) |0
La diferencia de matrices Ay B se representa por A — B, y se define Por tanto, para poder sumar dos matrices estas
como la suma de A con la opuestade B: A—B=A+ (- B) han de tener la misma dimension
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PRODUCTO DE UNA MATRIZ 4’

POR UN NUMERO.

Para multiplicar
un numero real
por una matriz,

d11 912 9313

se multiplican a
k.A = k.| ay; “22 a3 j= | kapg kaypkays |

cada uno de los
elementos de la
matriz por dicho

numero.
Ejemplo
0 1 3 0O
2:13 0 0O}j=}] 6 0O
S5 1 1 10 2

a3y a3, as3 k.azq k.as, k.a33}

N QN

(k.all K.aq5 k.a13\\ ‘\\

Tener presente: Propiedades.

Distributival: a-(A+B)=a-A+a*'B
Distributiva 2: (a+b)-A=a-A+b-A

Elementoneutro: 1-A=A

Observacion: a, b nros. Reales y A, B matrices.

Asociativa mixta:a-(b-A)=(a-b)-A
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PRODUCTO ENTRE MATRICES.

Dadas dos matrices A y B, su producto es otra matriz AxB cuyos elementos
se obtienen multiplicando las filas de A por las columnas de B. De manera
mas formal, los elementos de AxB son de la forma:

!

¥ =l
Fou

7

!

Ay [rat ta, + shy  ra, + sh,
ba, +uby ta, tub, da, v ub,
AxB

Es evidente que el nimero de columnas =
de A debe coincidir con el nimero de
filas de B.

Es mas, si A tiene dimensibn mxny B
dimensidn n x p, la matriz P serd de
ordenmx p,

Observacion: tener presente que este es
un ejemplo donde ambas matrices que
componen el producto son de orden 3.

21+0.1+1.1 2.0+0.2+1.1 2.1+0.1+1.0
31+0:1+0-1 3.0+0.2+4+0.1 3:140:1+0.0|=
51+1.1+41.1 50+1.2+1.1 51+1.1+41.0

—

312
~303
736
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A 1 B C 1 El producto de matrices es posible g
=Cn .

p cuando coincide el numero de columnas
T T ‘ ' de una matriz con el numero de filas de
la otra matriz.

POSIBLE

Tener presente: Propiedades.
Asociativa:A-(B-C)=(A:-B)-C
Distributiva: A- (B+C)=A-B+A:-C
Elemento neutro: A - I = A (Donde I es la matriz identidad del mismo orden que la matriz A)

No es conmutativa: A-B#B:-A
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PRODUCTO ENTRE MATRICES.

PRODUCTO. POTENCIA
DE UNA MATRIZ:

Si A es una matriz
cuadrada, las potencias
de A, de exponente
natural, se definen como
en el caso de los numeros

naturales: el exponente
indica el niUmero de veces
gue se multiplica la matriz
por si misma.

:|(1 1\
\0 1)

weaasl (1 2)
wesw <y s 2HG )

Ejemplo: A
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EJERCICIOS

4 5 6

1)A+B
2)A—-B
3)B—A

=3
-8 6

Sead = , calcular
(s &

1) 24

b | =

2)=A

1 2
3| Dadod=(; 2 2).B=(z 3).c‘=

1)AxB
2)BxA
3)Comprobar Ax(B+ C) = AxB + AxC

(

Dado las matrices A = (1 2 3) yB= (i :f :g) calcular:

1 1
-3 2) v k = 2 calcular
2 3
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EJERCICIOS

Sean las matrices:

0 2-3 0 0 6 2 6 -1
.
A= |1 10 B=| -1 1 4 c{ 1 -1 1 i
.
5 35 4 -2 3 o 7 - "
2 2 -6 2 10
D={ 2 § 2 E=| 1 2 3
7 6 0 4 3 2
Resolver:
1. A+B
2. A+B-C
3. AB
4. ABC
5. 3AB-ED
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A. Operaciones basicas con matrices

1. Dadas las matrices siguientes \\
9 1 1 0 10 2 2 ‘\_
A=11 2 1}, B=]1 1}:C=12 3 2].
1 18 1 11 2 19 2

a) AB g9) (A+C)? h) A% 4+ 2AC + C*
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