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COLEGIO SANTA ROSA DE LIMA

Trabajo Practico de Matematica
Tema: Limites

Curso: 6°B

Profesora: Munoz, Maria Lourdes
Alumno:

Ano: 2024

Las siguientes actividades tienen por objetivo afianzar el calculo de limites de

funciones escalares, y el calculo de limites con indeterminaciones especiales. La
misma debe ser entregada el dia 23/10/2024 por nodos, en formato de Trabajo
practico, con la resolucidn correspondiente. El mismo tiene caracter evaluativo.

Se evaluara:

e Presentacion en tiempo y forma.
e Prolijidad.

e Interpretacion y cumplimiento de consignas.

e Resolucién correcta.

Teoria y ejemplos a tener en cuenta:

Propiedad Ejemplo
limk=k AN keR lim7 =7
x—a xX—5

limx =a limx =5

x—-a xX—5

lim(mx + b) = limmx + lim b
xX—a xX—a xX—a

=ma+b>b

meR ,beR

lim(=5x + 3) = lim(—5x) + lim 3
x—1 x—1 x—1

=—5.14+3=-2

lim[f (x) + g(x)]

= lim f(x) + lim g(x)
xX—a xX—a

lim[2* + 5x] = lim 2* + lim 5x

x-1 x-1 x—-1

=2+5=7
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Tm[f () — g ()]

= lim f(x) — lim g(x)
xX—a xX—a

—x?]=1lim6 —limx?2=6-9
x—3 x—3

lim[6

x—-3

=-3

lim[3x - 4*] =lim3x - lim4* =616

lim[f () - g(0)] = lim £ (x) - lim g (x) | 7 A
xXx—a xX—a xX—a
=96
f(x) lim f(x) x Jmx o2 2 1
1m =224 lim — =2X=2= = =_—=—
x-ag(x) lim g(x) x>-2x3 limx3 -8 8 4
x—a xX—=2
n 3
lim[f ()" = [lim f(x)] lim[2x]3 = |lim 2x] =8
x—a xX—a x—1 x—1
ggx 5
) }Cl_r)r% x+11* [Im%(x +1) =3

lim[f(x)]9*®) = [llm f(x)]’l‘%

xX—a

=9

Actividad 1:
Halle los siguientes limites:

a. lim(—3x + 5)
x—4

b. lim (2x% + 7)
X—2

c. lim (x? —7x+5)
x—3

2x—4
x+2

1m
xX—4

. . . 0
Indeterminaciones del tipo °
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Una indeterminacion algebraica se da cuando no es posible determinar el

resultado. Por ejemplo, en ciertas ocasiones, al calcular el limite de una

., 0
funcion se puede obtener .

limf(x)=0 A limg(x)=0 = Ilim Lx) :9

x-a x-a x-a g(x) 0
Hm =t = lim(x*-4) ¢ b lim 23 = limx-3) o
R T men o XBVEE  Im(VE3) 0

;. . . ., . 0 .
Para calcular el limite de una indeterminacion del tipo 5 en funciones
racionales, se debe trabajar de forma algebraica para poder simplificar la

expresion y “salvar” asi la indeterminacion.

Se puede factorizar el numerador y el denominador y / o racionalizar la

expresion. Es posible trabajar con expresiones equivalentes, porque para

2_
obtener el limite no importa el valor en el punto. a. lim*— = lim 2)eend)
x—2 x=2 x—2  *=2
lim(x +2) =4
xX—-2

Ejercicio 2. Calcule los siguientes limites.

4x%2-9
a. |
yo_d 2X+3
2
2
. X“—2x
b. lim

x—2 X2—4x+4

. 12x
c. lim
x—0 6x2+4x

d. lim =%

X—o0o ——=
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Indeterminaciones del tipo =

La indeterminacion algebraica g surge al calcular el limite de ciertas funciones

racionales.

lim f(x)=c0 A limgx)=o = lim @=f
X—00 X—00 X—00 g(x) (00]

Para calcular este tipo de limites, se divide numerador y denominador de la
funcion por x™, siendo n el mayor de los grados de ambos polinomios; se

simplifica todo lo posible y luego se aplican las propiedades de los limites.

e El| grado del polinomio numerador es igual al grado del polinomio

6x2+3x+7 3,7
. : 6x%+3x+7 . 2z : 6+ t2 _ 6+0+0 _ 6
denominador. lim ———— = lim —%— = lim £ = =-=
X— 00 2x2%2-1 X— 00 2x°-1 X—0 2= 2-0 2
2 x2
3

e El grado del polinomio numerador es menor al grado del polinomio

. x2-5x% 1 5
. . xX“—5x . 3 . Y 22 0-0 0
denominador. lim —=lim S-=1lm X =—=-=0
X— 00 2x X—00 2L3 X—00 2 2 2
X

e El grado del polinomio numerador es mayor al grado del polinomio

sx*+x-8 1 8

2T 5+x_3_x_4' __ 5+0-0 _ 5

—_ llm 1 3 —_ -_
xX— 00 x_2+x_3 0+0 0

. ) 5x%*+x-8 )
denominador. lim 22— = lim

X—00 x243x X—00

x4
x243x
x4

Generalizando:

Sean f(x) y g(x), dos funciones polinédmicas (o polinomios), entonces:

Relacion entre el grado de f(x) y y f(x)
Im —— =
el grado de g(x) x~e0 g(X)
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TP TT Py m—
Grado f(x) = Grado g(x) coeficiente principal f(x)

coeficiente principal g(x)

Grado f(x) < Grado g(x) 0

Grado f(x) > Grado g(x) 0

Ejercicio 8. Calcule los siguientes limites

. 2
a. lim =
x> X
2
. x“+1
b. lim
X—00 X
. x+1
c. lim —
x—oo X
2
. —-x“+1
d. lim

x—-00 X+1
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