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NÚMEROS RACIONALES
MULTIPLICACIÓN Y DIVISIÓN DE FRACCIONES
MULTIPLICACIÓN: Para multiplicar dos fracciones ,se multiplican los numeradores y los denominadores entre sí . Antes de realizar la operación se puede simplificar cualquier numerador con cualquier denominador.   a   x   c =    a x c
                                                                           b        d      b x d
Ejemplo:         8   x  10  =  80  en este ejemplo se multiplico numerador por numerador y deno-
[bookmark: _Hlk52563719]                        15     24      360   minador por denominador , sin embargo el resultado es una fracción con números muy grandes , para que no obtengamos estos valores tan altos deberíamos tratar de simplificar si es posible, antes de realizar la simplificación, como recordaran simplificar una fracción es obtener otra fracción con números más pequeños , para hacer esto tenemos que buscar un divisor común para los números que deseamos simplificar, veamos:        
                            
1           2
[bookmark: _Hlk52564627]   8   x  10   =   2      como verán la fracción que obtuvimos como resultado de la multiplicación
[bookmark: _Hlk52564648]  15     24         9      simplificando antes, nos permite obtener un resultado más pequeño.
   3         3                Ahora habrán observado que se realizó la simplificación en forma cruzada ,       
                               Sin embargo la simplificación se podría haber realizado entre numerado y denominador de una misma fracción y el resultado hubiese sido el mismo. Como conclusión diremos que : se puede simplifica una fracción en cualquier orden siempre que se realice entre numerador y denominador.
                 1
     2          5    
       8   x  10   =    2         comprobamos que aunque empleamos otra forma de simplificación
      15     24          9            el resultado es el mismo 
       3        12     
                     3
[bookmark: _Hlk52788899]DIVISIÓN DE FRACCIONES: En esta operación equivale a multiplicar el dividendo por la fracción inversa del divisor , es decir que :  a  :  c  =>   a  x d     Ej.  – 3 :  2 = -3  x  5  = -15
[bookmark: _Hlk52788914][bookmark: _Hlk52788929]                                                         b    d         b     c               4     5     4      2        8
NOTA IMPORTANTE SIMPLIFICACIONES
Podremos encontrar que en la multiplicación haya más de dos fracciones , entonces tendremos en cuenta la primer regla que es procurar simplificar numerador con denominador , sin importar en que orden , pero si que al simplificar  dividamos ambos números por el mismo divisor. Veamos primero un ejemplo en la multiplicación de más de dos fracciones   
                    1       1        1                 
                      2       3        5                                              2      1           

            a)      12 x  21  x  25  =   1        b)   14 :   7  =   14 x  3  =     2              Veamos este otro ej. de
                     35     30     18        3                 9      3         9      7         3     simplificación en una división 
                      7       6        3                                              3        1             (Recuerda invertir la segunda
                      1       3        1                                                                       fracción, luego simplifica como                    .                                                                                                                lo hacemos en la multiplicación)



EJERCITACIÓN:
MULTIPLICACIONES Y DIVISIONES 

[bookmark: _Hlk52814172]EJ N° 1 - COMPLETA LA TABLA (Observa que cada letra indica una fracción y luego están las operaciones representadas por multiplicaciones y divisiones entre dichos números) Simplifica antes de realizar la operación cuando sea posible
	a
	b
	c
	a x b
	b x c
	-a : b

	2/3
	1/5
	10/3
	
	
	

	1/7
	3/4
	20/30
	
	
	

	4/9
	3/2
	1/5
	
	
	



PASAJE DE UN NÚMERO DECIMAL A FRACCIÓN
· Recordemos que los números que pueden escribirse como fracción se llaman racionales. 
· Las fracciones representan un cociente entre el numerador y el denominador, los cuales son números enteros.
· Al dividir el numerador con el denominador de una fracción, se obtiene la expresión decimal de la fracción.
· El decimal puede ser exacto o periódico 

EXPRESIÓN DECIMAL EXACTA , este decimal se obtiene cuando el resto de la división es cero , por ej. 5/8   =>  5   |_8____   es decir que 5/8 = 0,625 
                                            50   0,625
                                              40
                                                 0

Sin embargo podemos a partir del decimal exacto obtener su equivalente fracción decimal. Siguiendo con el mismo ejemplo 0,625 =   625   
                                                                                          1000
para encontrar la fracción decimal exacta lo que hicimos fue colocar como numerador el número sin la coma y como denominador un 1(uno) seguido de tantos ceros como cifras decimales tenga el número decimal.
Otro ejemplo:   25,2= 252   
                                        10 
[bookmark: _Hlk52806085]Ahora veremos como es posible realizar el proceso inverso es decir pasar de fracción decimal a número decimal exacto, por ej. :  45 =   0,45 , ¿de que manera lo hicimos?
[bookmark: _Hlk52806096]                                                                               100
Observamos  la cantidad de ceros que tenemos en el denominador, cada cero será un lugar que hay que correr la coma desde el final de la cifra hacia la izquierda, por ej. 
 45 = 0, 45             otro ej. 678 = 67,8         un ej. más   7___=  0,007
100                                        10                                          1000

EXPRESIÓN DECIMAL PERIÓDICA: dijimos que un decimal podía ser exacto o periódico  este tipo de  decimal periódico , se obtiene cuando al dividir el numerador en el denominador de la fracción  el resto de la división comienza a repetirse sin anularse.  Las cifras decimales se repiten indefinidamente hasta el infinito a esto se le llama periodo , como no podemos colocar infinitas cifras , lo que hacemos es colocar un arquito encima de la cifra decimal.  Dentro de los decimales periódicos vamos a distinguir dos clases , los decimales periódico puros y los decimales periódicos mixtos .

Decimales Periódicos puros
Veamos unos ejemplos: 25/3 =>  25 |_3___     entonces lo expresamos: 8,3
                                                             10   8,3333….
                                                               10
Como verán en el ej. el n° 3 se repite hasta el infinito , a ese le colocamos el arquito
¿Cómo pasamos de decimal periódico puro a fracción?
Veamos:   8, 3 =  83 – 8 = 85       otro ej. 54,67 = 5467 – 56 =     5411 
                                   9         9                                            99                 99

                      El numerador se obtiene así:

al número sin la coma le restamos la parte entera             el denominador será
                                                                                                      igual a tantos 9 como                     .                                                                                                      decimales haya



Decimales periódicos mixtos:  
Estos se presentan cuando la cifra decimal está formada por números decimales exactos y periódicos , por ej. 11 =>  11   |_15____     se expresa: 0,7 3,  el arquito
                                                    15         110   0,73333…  solo comprende al decimal
                                                                                               periódico , al 7 no porque es                   .                                                                                              decimal exacto . Para entender
el procedimiento para convertir el decimal en fracción veremos unos ejemplos:
Ej.  12,568 =   12568 – 125 = 12443  

                                  990              990                    DENOMINADOR: se forma con tantos 9 

                                                                                  Como cifras decimales periódicas haya 
 NUMERADOR                                                        seguido de tantos ceros como decimales
Se toma el numero sin la coma y se le               exactos encontremos
Resta la parte entera seguido la/s cifra/s
Decimales no periódicas



EJERCITACIÓN
EJ N° 2- Convierte los decimales exactos a  fracciones
a) 1,02=                                                             d) 0,00032=
b) 1,3=                                                                e) 0,32 =
c) 255,055=                                                       f) 895,1
Ej N° 3- Convierte las fracciones decimales en números decimales
a) 936/10000=                                      d) 72323/1000=
b) 21/100=                                             e) 8/100000=
c) 4362/10=                                           f) 10/10=
Ej N° 4- convierte los decimales periódicos en números fraccionarios
a) [bookmark: _Hlk175742854]21,564 =                                     d) 4,653 =
b) [bookmark: _Hlk175743233]127, 54 =                                     e) 45,89 =
c) [bookmark: _Hlk175743363]5,4 =                                             f) 0,791 =
PORCENTAJES
En matemática, se denomina porcentaje, o tanto por ciento, a una porción proporcional del número 100, por lo tanto puede expresarse como fracción. Si decimos 50 % (este es el símbolo que representa el porcentaje) significa la mitad de cien; el 100 % es el total.
Para calcular por ejemplo el 13% de 35 se la puede multiplicar por 13/100, como sabemos esta es una fracción decimal que de acuerdo a la regla ya explicada, sería = 0,13 entonces  la operación queda como  0,13 x 35= 4,55   otro ejemplo cuales el 7 % de 90? => 7/100= 0,07 x 90= 6,3
Como conclusión observamos que hay dos procedimientos para aplicar el porcentaje a un número, veamos un ejemplo: 
                                         32 x 500 = 160
el 32% de 500                    100
                                         0,32 x 500= 160          
Ej N° 5 Calcula los porcentajes aplicando el decimal     
a) 8 % de  250=                               d) 48 %de350 =
b) 15 % de 160=                              e) 72 % de 600 =
c) 35 % de 280                                 f) 108 % de 750 =
RECARGOS Y DESCUENTOS
En este aparto explicamos cómo calcular una cantidad final después de aplicar un recargo que es un aumento o un descuento que es una disminución de un monto.
Recargos :
En el apartado 3 vimos un ejemplo en el que el precio de un cuadro subió un 50%. El precio actual se puede calcular sumando el 50% del precio inicial o calculando directamente el 150%.
Veamos otro ejemplo:
Ejemplo: Al salario de $800 de un trabajador se le aplica un aumento del 20%. Esto quiere decir que al salario inicial le sumamos el 20%.
Calculamos el 20% de $800:
x=800 ⋅ 20/100 = 800 ⋅ 0,2 = $160           
Por tanto, el salario actual es
$800 + $160 = $960
También, podemos obtener el sueldo actual calculando directamente el 120% de $800 (porque 100%+20% = 120%):
x=800 ⋅ 120 /100 = 800 ⋅ 1,2 = $960
Descuentos:
En los descuentos o rebajas se razona del mismo modo.
Veamos un ejemplo:
Ejemplo: A un plato de $62 se le aplica un descuento del 10%. Esto significa que pagaremos un 10% menos del precio inicial.
Calculamos el 10% de $62:
X = 62 ⋅ 10 /100 = 62 ⋅ 0,1 = $6,2 
El precio final del plato es de $55,8 porque $62−$6,2 = $ 55.8
Pagar un 10% menos es lo mismo que pagar sólo el 90% (porque 100%-10% = 90%), así que el precio final es el 90% del inicial: 62 ⋅ 0,9 = $55,8
Otros descuentos:
[image: porcentajes: concepto, ejemplos, test, ejercicios y problemas resueltos]
Observa que en la segunda columna están escritos el 70% y el 50% del precio inicial, que es la cantidad que pagamos. En la cuarta columna hemos escrito la cantidad rebajada: el 30% y el 50% del precio inicial (el dinero que ahorramos).
Lógicamente, cuanto mayor sea el porcentaje del descuento más decrece el precio final.
Habitualmente, se utilizan los signos + ó − delante de un porcentaje para señalar que es un aumento o un descuento, respectivamente. Por ejemplo,
· +30% significa un incremento del 30%
· −30% significa una rebaja del 30%
Ej.N°6 Calcula los descuentos y recargos

· Calcular cuánto pagaremos por un libro cuyo precio es de $250 si le aplicamos un descuento del 25%. ¿Cuánto dinero ahorramos?
 
· Después de aplicar un 30% de descuento, el precio de una computadora es de $49000. Calcular el precio inicial.

· Leemos en el cartel de una tienda que sus precios están rebajados hasta un 60%, pero el artículo que hemos comprado nos ha costado $520 y su precio anterior era $650. Calcular el porcentaje de la rebaja aplicada.























REVISAMOS LA OPERACIONES DEL EJ1 COMPLETAR EL CUADRO CON LAS OPERACIONES DE MULTIPLICACIÓN Y DIVISIÓN
	a
	b
	c
	a x b
	b x c
	-a : b

	2/3
	1/5
	10/3
	
	
	

	1/7
	3/4
	20/30
	
	
	

	4/9
	3/2
	1/5
	
	
	


           
            2/3 X 1/5 = 2/15
                                    2
            1/5 X 10/3 =10/15 =  2/3  se simplifica numerador con denominador , no denominador con denominador
                                           3
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PrecioPrecio|Porcentaje|Cantidad
[nicialFinal |Aplicado |Rebajadal
62$ |43,4§] —30% | 18,6%
62% | 31| —50% 31%





